Cau lac b6 Toan hoc Vién Toan hoc Ha Néi

N o A
Bai kiéem traso 1
Truong déng 2016

Thoi gian: 180 phit.

1. (5 diém.) Ky hiéu x, 14 nghiém duong duy nhit ctia phuong trinh

"X Fx=n+2.
Chitng minh ring dy (x,) hoi tu t6i mot sé thuc duong. Tim giéi han dé.

2. (5 diém.) Tim tit ca cic ham sb f : Q — Q thod mén: v6i moi x € Q, ta cb ddng thdi cac ding
thitc sau:

D) fle+1)=Ffx)+1;
i) f(x%) = (f (x))°.

3. (5 diém.) Cho dudng tron (0) va hai diém B, C ¢b dmh trén do. D1ém Athay d6i trén (0) sao
cho tam glac ABC nhon. Phén gidc trong gbc ZBAC cit BC va (0) 14n luot tai D va E. Trén
dudng thing BC 14y diém F sao cho FD =FE. N

a) Goi H 14 hinh chiéu cfia A trén EF. Chitng minh H thudc mét dudng tron cb dinh.

b) Ky hiéu (I) 1 dudng tron tiép xdc véi cic tia AB,AC va dudng thing EF 14n ludt tai M,N
va P (tAm I cung phia v6i A d6i véi dudng thang EF). Lay di€ém Q trén MN sao cho PQ L EF.
Chitng minh ring AQ di qua mét diém c6 dinh.

4. (5 diém.) Tai Tru0ng boéng toan hoc 2016, cac thiy c6 dua ra tong cong 100 bai todn cho hoc
sinh g1a1 trong d6 c6 mot sb bai dugc cac thay c6 cho la kho va g01 14 cac bai "khoal" Bit ngd
14 mo6i bai (du "khoai" hay khong "khoai") déu cb dung 20 em giai dudc. D€ tdng két Trudng
Dong, ban t6 chitc sé chon ra mot so em dé trao gidy khen. V&i mét cach chon nhu Vay, mot
bai toan sé dugc goi la "ca chu01" néu né 13 mot bai "khoai" nhung ca 20 em g1a1 duge nod deu
khong dugc gify khen, hoic neu nd khong phai "khoai" nhung cd 20 em gidi duge nd deu
dugc gidy khen. Chlmg minh ring ban t8 chtic c6 thé chon ra mot s6 hoc sinh d€ trao gidy
khen sao cho trong s6 100 bi todn dua ra ¢ khong qué 4 bai "ctt chudi".
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