BAT BIEN
Chuyén dé To hgp, 31/03/2012

Bai 1 Trén bang viét cac s6 1,2,...,1000. O mbi bude cho phép thay
mot s6 bing tong cac chit s6 clia n6. Qué trinh ditng lai khi c6 toan cac sb
c6 mot chit s6. Hoi s6 s6 1 con lai trén bang nhiéu hon hay s6 s6 2 con lai
trén bang nhiéu hon?

Bai 2 Vao nam 3000, § Viet Nam, mot nhan dan té (RMB) doi duge 10
dong Viet Nam (VND). Trong khi d6, § Trung Qubc, mot VND doi duge 10
RMB. Mot du khach ngusi Nhat lac dau c6 01 VND. Ong nay co thé di lai
tly ¥ gitta hai nuéec VN va TQ. Hdi ong ta c¢6 thé lam cho s6 VND va RMB
ong ta co6 1a bang nhau hay khong?

Bai 3 Ban ¢ 8 x 8 bo di hai 6 6 géc d6i nhau. C6 thé phti phan con lai
bdi 31 quan domino 1 x 2 khong? Néu bo hai 6 bat ki thi sao?

Bai 4 Cho da thic P(z) = ax® + bx + ¢, ¢6 thé thyc hien mot trong hai
phép bién doi:

a) Ddi chd a va c.

b) Dbi bién x béi z +t véi t € R.

Hoi tit 22 — 31z — 3 ¢6 thu dude 22 — 20 — 12 khong? Tim mdi lién hé
ctia hai da thitc bac hai P(z) va Q(x) sao cho tit da thitc nay c6 thé thu dugc
da thitc kia bdi hai phép bién doi néi tréen.

Bai 5 T6 den 09 6 ctia hinh vuong 10 x 10. Mai lan t6 mau den mot 6
chura t6 néu n6 ké vdi it nhat hai 6 den (ké duge hiéu la chung canh). C6 thé
to mau hét ban cd hay khong? Néu 1a 10 6 thi sao? Néu 1a hinh vuong n x n
thi ldc dau can t6 den it nhat bao nhiéu 6 dé c¢6 thé to den ca ban co?

Bai 6 Cho mot hoan vi ctia cac sb6 1,2, ...,2012. Mbi lan cho doi chd hai
s6 bat ki. Sau 2011 bude c6 thé quay vé hoan vi ban dau khong?

Bai 7 Trén bang viét cic s6 1,2, 3,4,5. Mdi bude cho phép chon hai s6
a,b va thay bdi a + b, ab. Hoi ¢6 thu duge 21,27, 64, 180, 540 hay khong?

Bai 8 Trén bang viét s6 99...99 (2012 lan). Méi bude cho phép chon
mot s6 a, phan tich a thanh tich hai s6 m,n va viét len bang m £ 2, n £ 2
tiy ¥. Vidu: a = 15, a = 3.5 ¢6 thé viét len bang 1 =3 —2 va 7 = 5+ 2. Héi
sau mot s6 bude nhu vay, c6 thé thu duge trén bang toan cac s6 9 khong?

Bai 9 Mot tai gom 1001 vien da. Mai bude chon mot tai ¢6 nhiéu hon
01 vien. Bo di mot vien va chia cac vien con lai thanh 02 tai. Héi ¢6 thé lam
nhu vay dé thu dugc tat ca cac tai déu c6 03 vien?



Bai 10 Cho mot day sb cac s6 tu nhién A; théa man
Al < 2011, AZ + Ai—H = AH_Q

v6i moi i. Ngoai ra A; — A, v Ay + A,,_; chia hét cho 2011. Ching minh
rang n 1la mot sob 1é.

Bai 11 Cac 6 vuong duge xép ké nhau tao thanh mot dai hinh chit nhat
vo han vé ca hai phia. Ta xép vao cdc 6 vuong mot so hitu han cac vién da.
Mbi bude, chon hai vien da ¢ ciing 6 va chuyén ching sang hai 6 bén canh
khac huéng nhau.

a) Co thé sau mot s6 hitu han bude quay lai vi tri ban dau khong?

b) C6 thé thyc hién vo han buée nhu vay khong?

¢) Néu qua trinh ding lai thi trang thai sdp xép cudi cung ¢6 phu thuoc
vao qua trinh thiyc hién cac buée khong?

Bai 12 Hinh tron dugc chia thanh 2011 hinh dé quat. Xép 2012 vién keo
vao cac phan dé quat. Mai bude, cho phép chuyén hai vien § cling mot phan
sang hai phan ké khac huéng. Chitng minh rang dén mot lac nao do6 co it
nhat 1006 phan c6 chita keo.

Bai 12’ Bai chia keo, TST 2011.

Bai 13 Gia thiét v cau hoéi nhu 6 bai 11, chi khac cach chuyén vien da
duge thue hién nhu sau:

a) B6 mot vien 6 6 thi n — 1 va mot vién & 6 thii n, thém vao mot vien
G o than+ 1.

b) Bé hai vién ¢ 6 thit n va thém mot vién vao 6 thi n — 2, mot vién vao
o0 thian+1.

Bai 14 C6 119 ngusi & trong 120 can ho. Mot can ho duge goi la qua
tai néu c6 nhiéu hon 14 thanh vien. M&i ngay, cdc thanh vién clia mot can
ho qua tai x4y ra mau thuin va chuyén sang cac can ho khac nhau. Hdi qua
trinh c6 buoc phai két thic khong?

Bai 15 Trén vong tron c6 20 s6. Cho phép chon 3 s6 lien tiép X,Y, 7
va thay béi X +Y,-Y,Z +Y. C6 thé tir [1,2,...,10,—-1,—2,...,—10] thu
duge [10,9,...,1,—10,...,—1] hay khong?

Bai 16 Gia sit tong ctia 20 s6 1a duong. Cho phép bién déi nhu & bai 15,
licu c6 thé thu duge mot bo gom 20 s6 khong am hay khong?

Bai 17 Trén vong tron c¢6 mot s6 so tir nhién. Cho 3 s6 lién tiép bat ki
X,Y,Z,néu Y chin c6 thé x6a Y di va giit nguyen cac sé con lai. Qua trinh
ditng lai néu chi con cac s6 18 hodc con it hon 3 s6. Chitng minh réng s6 cac
s6 con lai khong phu thuoc vao quéa trinh thyc hién phép toan.



Bai 18 Trén vong tron c6 mot so6 diém Xanh, D6. Cho phép them vao
mot diém D va déi mau hai diém ké né, hodic b6t di mot diem D va ddi mau
hai diém ké né. Lac dau c¢6 hai diém D va qua trinh ko duge phép lam cho
¢6 it hon hai diém. Héi ¢6 thé thu dugc:

a) 2 diém X, D.

b) 8 diém D.

c) 1 di¢cm D, 6 diém X.

d) 2 diém X.



